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PROBLEMA 5

Debemos resolver esta integral racional. Para ello, debemos comprobar cuales son las raíces del polinomio del denominador.

𝑥2 − 5𝑥 − 14 = 0 ቊ
𝑥1 = 7

𝑥2 = −2

Como se pude ver, el polinomio posee dos raíces reales que además son diferentes 
entre ellas. Por ello, para resolver la integral se debe factorizar el denominador y a 
continuación, resolver la integral mediante la factorización lineal de la expresión 
que se quiere integrar.
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PROBLEMA 5

Calculo los valores de A y B para factorizar linealmente la expresión.

18

𝑥2 − 5𝑥 − 14
=

𝐴

𝑥 − 7
+

𝐵

𝑥 + 2
=

𝐴 ∙ (𝑥 + 2)

(𝑥 − 7) ∙ (𝑥 + 2)
+

𝐵 ∙ (𝑥 − 7)

𝑥 ∙ (𝑥 + 2)
18 = 𝐴 ∙ 𝑥 + 2 + 𝐵 ∙ (𝑥 − 7)

Se dan los valores de las raíces.

Si x=7 18 = 9𝐴 𝐴 = 2 Si x=−2 18 = −9𝐵 𝐵 = −2

Quedando la integral:

න
18

𝑥2 − 5𝑥 − 14
𝑑𝑥 = 2 ∙ න

1

𝑥 − 7
 𝑑𝑥 − 2 ∙ න

1

𝑥 + 2
 𝑑𝑥

= 2 ∙ 𝐿𝑛 𝑥 − 7 − 2 ∙ 𝐿𝑛 𝑥 + 2 + 𝐶

𝑥2 − 5𝑥 − 14 = 0 ቊ
𝑥1 = 7

𝑥2 = −2

= න
𝐴

𝑥 − 7
𝑑𝑥 + න

𝐴

𝑥 + 2
𝑑𝑥 = න

2

𝑥 − 7
𝑑𝑥 + න

−2

𝑥 + 2
𝑑𝑥

න
18

𝑥2 − 5𝑥 − 14
𝑑𝑥 =  𝐿𝑛

𝑥 − 7

𝑥 + 2

2

+ 𝐶
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PROBLEMA 5

Se aplica la regla de Barrow para obtener el valor de la integral definida.

න
8

𝑡 18

𝑥2 − 5𝑥 − 14
= 𝐿𝑛

𝑥 − 7

𝑥 + 2

2

8

𝑡

= 𝐿𝑛
𝑡 − 7

𝑡 + 2

2

− 𝐿𝑛
8 − 7

8 + 2

2

= 𝐿𝑛
𝑡 − 7

𝑡 + 2

2

− 𝐿𝑛
1

10

2

= 𝐿𝑛

𝑡 − 7
𝑡 + 2

2

1
10

2

න
8

𝑡 18

𝑥2 − 5𝑥 − 14
= 𝐿𝑛 10 ∙

𝑡 − 7

𝑡 + 2

2

=  𝑳𝒏
𝟏𝟎𝒕 − 𝟕𝟎

𝒕 + 𝟐

𝟐
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PROBLEMA 5

Se iguala el resultado de la integral anterior al resultado propuesto por el enunciado.

න
8

𝑡 18

𝑥2 − 5𝑥 − 14
=  𝐿𝑛

10𝑡 − 70

𝑡 + 2

2

=  𝐿𝑛
25

4
Se aplica el principio de equivalencia entre los logaritmos.

10𝑡 − 70

𝑡 + 2

2

=
25

4

10𝑡 − 70

𝑡 + 2
= ±

25

4

10𝑡 − 70

𝑡 + 2
= ±

5

2
Se resuelven las dos ecuaciones resultantes.

10𝑡 − 70

𝑡 + 2
=

5

2
20𝑡 − 140 = 5𝑡 + 10 15𝑡 = 150 𝒕 = 𝟏𝟎

10𝑡 − 70

𝑡 + 2
= −

5

2
20𝑡 − 140 = −5𝑡 − 10 25𝑡 = 130 𝑡 =

26

5
= 5′2

Solución no válida.

Solución: El valor de t es 10.
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