En las respuestas se deben escribir todos los pasos del razonamiento utilizado.
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Problema 1. Dado el sistema de ecuaciones:
ax+y=1
x+z=1 .
x+ay+(a—1)z=a

a) Discutir el sistema en funcién del parametro real a. (5 puntos)
b) Encontrar todas las soluciones del sistema cuando este sea compatible. (5 puntos)

. _(a+b 1 .
Problema 2. Dada la matriz A = ( 0 a— b)'
a) Calcular los valores de los parametros a y b para que se cumpla A1 = (é _11) (4 puntos)
b) Para los valores a y b obtenidos en el apartado anterior, calcular A3y A*. (3 puntos)
c¢) Calcular det(A~°%) cuando a? — b? # 0. (3 puntos)
Problema 3. Dados los puntos 4 = (2,0,0) y B = (0,1,0), y la recta s: XT_l = yT_l =z
a) Hallar la ecuacion de la recta r que pasa por los puntos A y B. (2 puntos)
b) Determinar la ecuacién implicita del plano que contiene a la recta s y es paralelo a la recta r. (4 puntos)
c) Calcular la distancia del punto A a la recta s. (4 puntos)

Problema 4. Dados los puntos A = (2,1,-2) y B = (3,2,3), y el plano 7 definido por 2x + 2y + z = 3,
obtener:

a) El punto de corte C entre el plano 77 y la recta perpendicular a 7z que pasa por B. (5 puntos)
b) El area del triangulo cuyos vértices son A,B y C. (5 puntos)
Problema 5.
a) Calcular, indicando todos los pasos, la siguiente integral indefinida: (5 puntos)
f 18 d
X2 —5x— 147"
. ., t 18
b) Determinar, en funcion de t, el valor f8 mt dx. i . (2 puntos)
c) Determinar el valor de t mayor que 8 para que f8 ﬁ dx seaigual a In - (3 puntos)

Problema 6. Considerar la funcion f(x) = e~ para los valores positivos de x. Por cada punto M = (x,f(x))

de la grafica de f se trazan dos rectas paralelas a los ejes de coordenadas, OX y OY. Estas dos rectas, junto con
los ejes de coordenadas, definen un rectangulo.

a) Determinar el area del rectangulo en funcion de x. (3 puntos)
b) Encontrar el punto M que proporciona mayor area y calcular esta area. (7 puntos)
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