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Se despeja la matriz 𝑋 utilizando las propiedades de las matrices.

𝐴−1 ∙ 𝑋 −1 = 𝐴 ∙ 𝐵2 ∙ 𝐴 −1

𝐴 ∙ 𝐵 −1 = 𝐵−1 ∙ 𝐴−1
𝑋−1 ∙ 𝐴−1 −1 = 𝐴 ∙ 𝐴−1 ∙ 𝐵2 −1

𝑋−1 ∙ 𝐴−1 −1 = 𝐴 ∙ 𝐴−1 ∙ 𝐵2 −1

𝐴−1 −1 = 𝐴
𝑋−1 ∙ 𝐴 = 𝐼 ∙ 𝐵2 −1

𝐴 ∙ 𝐴−1 = 𝐼
𝑋−1 ∙ 𝐴 = 𝐵2 −1

Se multiplica por la inversa de 𝐴 en ambos lados de la igualdad.

𝑋−1 ∙ 𝐴 ∙ 𝐴−1 = 𝐵2 −1 ∙ 𝐴−1 𝑋−1 ∙ 𝐼 = 𝐵2 −1 ∙ 𝐴−1 𝑋−1 = 𝐴 ∙ 𝐵2 −1
𝐵−1 ∙ 𝐴−1 = 𝐴 ∙ 𝐵 −1

𝑋−1 = 𝐴 ∙ 𝐵2 −1 𝑋 = 𝐴 ∙ 𝐵2

Se calcula 𝑋 en la siguiente diapositiva.
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𝑋 = 𝐴 ∙ 𝐵2

Se calcula 𝐵2. 𝐵2 = 𝐵 ∙ 𝐵 =
1 2
0 −1

∙
1 2
0 −1

=
1 ∙ 1 + 2 ∙ 0 1 ∙ 2 + 2 ∙ −1

0 ∙ 1 + −1 ∙ 0 0 ∙ 2 + −1 ∙ −1
=

1 0
0 1

= 𝐼

Se calcula 𝑋. 𝑋 = 𝐴 ∙ 𝐵2 = 𝐴 ∙ 𝐼 = 𝐴 =
−2 1
3 −2

𝑿 =
−𝟐 𝟏
𝟑 −𝟐



©Angel Cuesta Arza

Se calcula el determinante aplicando las propiedades de los determinantes.

3 ∙ 𝐴5 ∙ 𝐵 2

𝐴𝑛 = 𝐴 𝑛
3 ∙ 𝐴5 ∙ 𝐵

2

𝑘 ∙ 𝐴 = 𝑘𝑚 ∙ 𝐴
32 ∙ 𝐴5 ∙ 𝐵

2
81 ∙ 𝐴5 ∙ 𝐵

2

81 ∙ 𝐴5 ∙ 𝐵
2

𝐴 ∙ 𝐵 = 𝐴 ∙ 𝐵
81 ∙ 𝐴5 ∙ 𝐵

2

𝐴𝑛 = 𝐴 𝑛
81 ∙ 𝐴 5 ∙ 𝐵 2

Se calculan los determinantes 𝐴 y 𝐵. 𝐴 =
−2 1
3 −2

= −2 ∙ −2 − 1 ∙ 3 = 1 𝐵 =
1 2
0 −1

= 1 ∙ −1 − 2 ∙ 0 = −1

Se calcula el valor del determinante pedido. 3 ∙ 𝐴5 ∙ 𝐵 2 = 81 ∙ 15 ∙ −1
2

= 81

𝟑 ∙ 𝑨𝟓 ∙ 𝑩
𝟐

= 𝟖𝟏
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Se recuerda que 𝐵2 = 𝐼, por lo que 𝐵100 = 𝐵2 50 = 𝐼50 = 𝐼.

Por otro lado, 𝐵99 = 𝐵2∙49+1 = 𝐵2 49 ∙ 𝐵 = 𝐼49 ∙ 𝐵 = 𝐵.

De forma que la expresión inicial se transforma en esta otra: 𝑎 ∙ 𝐵100 + 𝑏 ∙ 𝐵99 = 𝐴 + 𝐶 𝑎 ∙ 𝐼 + 𝑏 ∙ 𝐵 = 𝐴 + 𝐶

𝑎 ∙
1 0
0 1

+ 𝑏 ∙
1 2
0 −1

=
−2 1
3 −2

+
3 −1

−3 3
𝑎 0
0 𝑎

+
𝑏 2𝑏
0 −𝑏

=
1 0
0 1

𝑎 + 𝑏 2𝑏
0 𝑎 − 𝑏

=
1 0
0 1

Dos matrices son iguales cuando lo son todos sus términos 𝑎𝑖𝑗. ൞

𝑎 + 𝑏 = 1
2𝑏 = 0
0 = 0

𝑎 − 𝑏 = 1

ቊ
𝑎 = 1
𝑏 = 0

Los valores pedidos son: 𝒂 = 𝟏 𝑦 𝒃 = 𝟎.
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