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𝜋: 2𝑥 − 𝑧 = 1

𝑟: ቊ
2𝑥 − 𝑦 = 0

𝑧 = 𝑦
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El vector normal del plano 𝜋 es n𝜋 = 2,0, −1 .

Expreso la recta 𝑟 en forma paramétrica:

Si 𝜎 es un plano perpendicular a 𝜋, entonces su normal n𝜎 debe verificar que:

Además, como 𝜎 contiene a 𝑟, su normal es perpendicular al vector de la recta: n𝜎 ∙ 𝑣 = 0

𝑟: ቊ
2𝑥 − 𝑦 = 0

𝑧 = 𝑦
𝑟: ቐ

𝑥 = 𝜆
𝑦 = 2𝜆
𝑧 = 2𝜆

 ; 𝜆𝜖𝑅 𝑟: ቊ
𝑂 = 0,0,0

𝑣 = 1,2,2

n𝜎 ∙ n𝜋 = 0

Un vector que es simultáneamente ortogonal a 𝑣 y a n𝜋 es el producto vectorial de ambos vectores.

n𝜎 = 𝑣 × n𝜋 =
𝑖 𝑗 𝑘 
1 2 2
2 0 −1

= −2𝑖 + 5𝑗 − 4𝑘 = −2, 5, −4 ≡ 2, −5,4

Se toma un punto 𝑂 = 0,0,0  de 𝑟 y con el vector normal de 𝜎 se calcula la ecuación del plano pedida.

2 ∙ 𝑥 − 0 − 5 ∙ 𝑦 − 0 + 4 ∙ 𝑧 − 0 = 0 𝜎: 2𝑥 − 5𝑦 + 4𝑧 = 0

La ecuación del plano es: 𝝈: 𝟐𝒙 − 𝟓𝒚 + 𝟒𝒛 = 𝟎
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Ejercicio 3.1

Para calcular la distancia de un punto a un plano basta aplicar la fórmula correspondiente.

El haz de planos paralelos a 𝜋 tiene por ecuación: 𝜋: 2𝑥 − 𝑧 + 𝐶 = 0

𝑑𝑃−𝜋 =
2 ∙ 0 + 0 ∙ 1 − 1 ∙ 2 + 𝐶

22 + 02 + 12
= 2 𝐶 − 2 = 2 ∙ 5 ൝ 𝐶 − 2 = 2 ∙ 5

𝐶 − 2 = −2 ∙ 5
൝ 𝐶 = 2 ∙ 5 + 2

𝐶 = −2 ∙ 5 + 2

Las ecuaciones de los planos son: 𝝈𝟏: 𝟐𝒙 − 𝒛 + 𝟐 ∙ 𝟓 + 𝟐 = 𝟎 

                                                            𝝈𝟐: 𝟐𝒙 − 𝒛 − 𝟐 ∙ 𝟓 + 𝟐 = 𝟎
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