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Ejercicio 3.2

El triángulo 𝐴𝐵𝐶 pertenecerá al plano, si lo hacen de forma individual los puntos 𝐴, 𝐵 y 𝐶.

Se sustituyen las coordenadas de los puntos en la ecuación del plano.

2 ∙ 0 + 3 ∙ 0 − 0 = 0𝐴 = 0,0,0 0 = 0 Por lo tanto, 𝐴 pertenece a 𝜋. 

40 ≠ 02 ∙ 10 + 3 ∙ 0 − −20 = 0𝐵 = 10,0, −20 Por lo tanto, 𝐵 no pertenece a 𝜋. 

2 ∙ 0 + 3 ∙ 15 − −30 = 0𝐶 = 0,15, −30 Por lo tanto, 𝐶 no pertenece a 𝜋. 75 ≠ 0

El triángulo 𝐴𝐵𝐶 NO pertenecerá al plano, ya que los puntos 𝐵 y 𝐶 no pertenecen al plano 𝜋.
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Para calcular la distancia de un punto a un plano basta aplicar la fórmula correspondiente.

𝑑𝐷−𝜋 =
2 ∙ 1 + 3 ∙ 2 − −1

22 + 32 + −1 2
=

2 + 6 + 1

14
=

9

14

La distancia del punto 𝐷 al plano 𝜋 es igual a               unidades de longitud.
𝟗

𝟏𝟒
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Se calcula la ecuación del plano que pasa por los puntos 𝐴, 𝐵 y 𝐶

Calculo primero los dos vectores directores del plano:
𝑣 = 𝐴𝐵 = 𝐵 − 𝐴 = 10,0, −20 − 0,0,0 = 10,0, −20

𝑤 = 𝐴𝐶 = 𝐶 − 𝐴 = 0,15, −30 − 0,0,0 = 0,15, −30

Calculo la ecuación general del plano mediante determinantes.

𝑥 − 0 𝑦 − 0 𝑧 − 0
10 0 −20
0 15 −30

= 0 300𝑥 + 300𝑦 + 150𝑧 = 0 2𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 = 0
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Hacemos un esquema de la situación. Se calculará una recta auxiliar 𝑟 perpendicular al plano que pase por 𝐷.

1) Anotamos el vector director de la recta y el punto D. 𝑣𝑟 = 𝑛 = (2,2, 1)

𝑛 = 𝑣𝑟

𝐷

𝐷 = 1,2, −1

𝑀2) Las ecuaciones paramétricas de dicha recta serán. 𝑟: ቐ
𝑥 = 1 + 2𝜆 

𝑦 = 2 + 2𝜆 
𝑧 = −1 + 𝜆 

; 𝜆𝜖𝑅

3) Se calcula la intersección entre la recta y el plano. M

Se sustituye 𝑟 en 𝜎: 2𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 = 0:

2𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 = 0 2 ∙ 1 + 2𝜆 + 2 ∙ 2 + 2𝜆 + −1 + 𝜆 = 0 9𝜆 = −5 𝜆 =
−5

9

Se obtiene el punto 𝑀, sustituyendo                  en 𝑟. 𝑀:

𝑥 = 1 + 2 ∙
−5

9
=

−1

9
 

𝑦 = 2 + 2 ∙
−5

9
=

8

9
 

𝑧 = −1 +
−5

9
=

−14

9
 

𝑟

𝜆 =
−5

9

𝟐𝒙 + 𝟐𝒚 + 𝒛 = 𝟎

El punto pedido es:
−𝟏

𝟗
,
𝟖

𝟗
,
−𝟏𝟒

𝟗
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