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Ejercicio 4.1

X
9—x2’
4.1.1 (0.75 puntos) Calcular el dominio de definicion, las asintotas y los intervalos de crecimiento y decreci-
miento de la funcién f.
4.1.2 (0.25 puntos) Dibujar la curva y = f(x).
4.1.3 (0.75 puntos) Hallar todas las primitivas de f.

4.1.4 (0.75 puntos) Calcular el area comprendida entre las curvas y = f(x), x = —1, x = 1y el eje de abscisas.

4.1 Sea la funcién real de variable real f(x) =

Para calcular el dominio se iguala el denominadoracero. 9 —x2=0— x =13 | Dom f(x) = R/{-3, 3}

Para estudiar las asintotas verticales, nos fijamos en los valores de x que estan fuera del dominio. En dichos
valores, x = +3, es posible que haya una asintota vertical.

Calculo el limite de la funcidon en x = —3.
I {25
] X —3 _}En_ 2 =T =T®
Jim, 9—22- 0 Ky N xx 93 , luego x = —3 esA.V.de f(x)
lim = —00

x>-3+* 9 —x2 0t
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Ejercicio 4.1

4.1 Sea la funcién real de variable real f(x) = —t
4.1.1 (0.75 puntos) Calcular el dominio de definicion, las asintotas y los intervalos de crecimiento y decreci-

miento de la funcién f.

Calculo el limite de la funcién en x = 3.

X 3
| x 3 lim ——=—=+4»
}Cl_rg 9 _ 2 = 0 x237 9 xx 03 ) luego x =3 esA.V.de f(x)
lim = —00

x—3+ 9 — x?2 N 0~

La asintota horizontal se calcula con el limite de la funcion, en los infinitos.

x \DO,
. x . xz L. x _
xl—l>r-|poo 9—x2_xl—l>r-|poo 9 xz_xl—l>r-lpooi 1_—1 0
e A
x 1
. x . x% . x _
xl—l>r—noo 9—x2_x1—1>r—noo 9 xz_xl—l>r—nooi 1_—1_0
x2  xZ xZ

Por consiguiente y = 0 es asintota horizontal de. f(x)..No hay asintota oblicua, puesto que hay asintota horizontal.




Ejercicio 4.1

9—x2
4.1.1 (0.75 puntos) Calcular el dominio de definicion, las asintotas y los intervalos de crecimiento y decreci-
miento de la funcién f.

4.1 Sea la funcién real de variable real f(x) =

1-(9—x?)—x-(=2x) 9—-x*+2x*> 9+x*
(9 — x2)2 (9 —x2)2 (9 —x?)2

Se calcula la derivada.  f'(x) =

9 + x? B
(9 —x2)2

lgualo la derivada a cero: 0 —> 94+x2=0—>x=+V-9¢ R

, 9+ (—4)* , 9+ 0° , 9 + 42
Se estudia el signo de la derivada. f (—4) = (9 — (—4)2)2 >0 f'(0) = (9 — 02)2 >0 f'(4) = (9 — 42)2 >0

—00 —3 3 + 00

f'(x) + + +

fe) |—|—" | —

f(x) crece en xe(—o,-3) U (-3,3) U (3, +0)




" ' x . « e 7
4.1 Sea la funcién real de variable real f(x) = o_.z-  Se representa en primer lugar la posicion de la curva

4.1.2 (0.25 puntos) Dibujar la curva y = f(x). respecto de las asintotas verticales, nos ayudara a
representar la curva mas facilmente.

x=-3 x=3
i 4 i
I I
j: :
i 3 i
I I
I /\ I
I I
f I 2 - I
Jim_ () = oo oot [3) =5 4o ]
I 1 I
i i
i i
I I
4 I3 1o 10 1 2 i 4 y=0

i i
: -1 :

1i = — i

e S 770 | lim f() = o
i » i
i
I j

: :

i [ -3 i [
i i
I I
I I
i 4 i




X

4.1 Sea la funcion real de variable real f (x) = -—. Para dibujar de forma correcta la funcién es conveniente
4.1.2 (0.25 puntos) Dibujar la curva y = f(x). indicar que el punto de corte con el eje X es 0 = (0,0) y
qgue la funcidn no presenta ni maximos ni minimos
relativos.
4
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Ejercicio 4.1

X

g—x2"

4.1 Sea la funcién real de variable real f(x) =

4.1.3 (0.75 i)untus) Hallar todas las primitivas de f.

La integral propuesta es una integral casi inmediata. Basta con arreglarla un poco. De esta forma evitaremos tener que
hacer un cambio de variable o integrarla como una funcién racional.

jf(x) dx = j (9 _xxz) dx= —% : J (9__2352) dx = —% ‘In|9 — x%|+ C Recuerda que:f];((j:)) dx =In|f(x)| + C




Ejercicio 4.1

X
g—x2"

4.1 Sea la funcién real de variable real f(x) =

4.1.4 (0.75 i)lmtns) Calcular el drea {:_Dmprendida entre las curvas y = f(x),x = —1,x = 1 y el eje de abscisas.

Se muestra en la imagen las dos areas que debemos calcular.

Demostraré que la funcion es impar. Ello me permitira afirmar que el
area comprendida en el primer tramo y en el segundo son iguales. Y
de esta forma, podré calcular el area pedida con una sola integral

Una funcién es impar cuando: f(x) = —f(—x)

X
9 — x?2

X X

9 —_(—x)2 R )

Fx) = f=) =

1.5

Por lo tanto, f(x) = —f(—x), y, f(x) esimpar VxeDom f(x)
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Ejercicio 4.1

X

4.1 Sea la funcién real de variable real f(x) = Pt

4.1.4 (0.75 l_)untns) Calcular el drea {:_Dmpmndida entre las curvas y = f(x),x = —1,x = 1 y el eje de abscisas.

1
X
De forma que podemos decirque: A =2 - j (9 2) dx
0 — X

Calculo dicha integral, aplicado la regla de Barrow.

Lo« 1 AR 1 1 1
dx =|—-=-n(O—x¥)|=-=2-n(9-1))-|-—=-n(9-0)|=—=-In(8) +=-In (9
[[(Z5)ar=|-5m “L(z"( )= (-3 0-00)= -3 @ +5-m

9 — x?2

[ GZ)e=3 0 (3)

Por | | area pedid Azjl(x)d 2 2 m (D) =m (2
Or 10 gue el area pedida es. = . = o — — | = —
A \ o \g—x2)F T g) T 8

9
El drea pedidaes: A =1In <§> u.a
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