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Dada la recta                                        y los puntos                                                    , obtener:𝑟: ቊ
𝑥 − 𝑦 = 1

𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 = 0

a) Los valores del parámetro real 𝑎, si existen, para los que son paralelas la recta 𝑟 y la recta que pasa por los puntos 𝑃 y 𝑄.

b) La ecuación del plano perpendicular a r y que pasa por 𝑃.

Solución:

𝑃 = 0,0,3  𝑦 𝑄 = (2,2, 𝑎)

PROBLEMA 3

Se calcula el vector director de la recta que pasa por los puntos 𝑃 y 𝑄.

Calculo el vector director de la recta r, se asigna el parámetro a y, y se resuelve.

𝑟: ቊ
𝑥 − 𝑦 = 1

𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 = 0
𝑟: ቐ

𝑥 = 1 + 𝜆 
𝑦 = 𝜆 
𝑧 = −1 − 3𝜆

; 𝜆𝜖𝑅

Para que dos rectas sean paralelas, sus vectores directores deben ser iguales o proporcionales. Además, no deben tener 
ningún punto en común (si lo tienen, serían rectas coincidentes).

𝑅𝑒𝑐𝑡𝑎 𝑟: ቊ
𝑅 = (1,0, −1)

𝑢 = 1,1, −3
 

𝑃𝑄 = 𝑄 − 𝑃 = 2,2, 𝑎 − 0,0,3 = (2,2, 𝑎 − 3)

Se calcula el valor de a para que los vectores directores sean paralelos.
1

2
=

1

2
=

−3

𝑎 − 3

1

2
=

−3

𝑎 − 3
𝑎 − 3 = −6 𝑎 = −3 Se puede comprobar fácilmente que 𝑃 ∉ 𝑟, por 

lo que las rectas son paralelas para 𝒂 = −𝟑. 
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PROBLEMA 3

Dada la recta                                        y los puntos                                                    , obtener:𝑟: ቊ
𝑥 − 𝑦 = 1

𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 = 0

b) La ecuación del plano perpendicular a r y que pasa por 𝑃.

𝑃 = 0,0,3  𝑦 𝑄 = (2,2, 𝑎)

Anteriormente hemos calculado que: 𝑟: ቊ
𝑅 = (1,0, −1)

𝑢 = 1,1, −3
 

El vector normal del plano será igual al vector director de la recta. Se calcula la ecuación 
del plano a partir de dicho vector normal y del punto P mediante la ecuación 
correspondiente.

𝐴 ∙ 𝑥 − 𝑥0 + 𝐵 ∙ 𝑦 − 𝑦0 + 𝐶 ∙ 𝑧 − 𝑧0 = 0 1 ∙ 𝑥 − 0 + 1 ∙ 𝑦 − 0 − 3 ∙ 𝑧 − 3 = 0

𝑺𝒐𝒍𝒖𝒄𝒊ó𝒏: 𝐸𝑙 𝑝𝑙𝑎𝑛𝑜 𝑝𝑒𝑑𝑖𝑑𝑜 𝑒𝑠:  𝝅: 𝒙 + 𝒚 − 𝟑𝒛 + 𝟗 = 𝟎

Se hace un pequeño esquema para ilustrar la situación.
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