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PROBLEMA 3

x—1 y+1 z+2
2 3 -1

Se considera la recta: 7

yelplano m:3x —my +z = 1. Se pide

a) Determinar el valor del parametro real m para que r y m sean paralelos. Obtener ademas los valores de m
para los que el plano  contiene a la recta r.

Solucién:  El vector director de larectares: v = (2,3.—1)

El vector normal del planores: n = (3,—m. 1)

La recta y el plano serdn paralelos o, bien, la recta estara contenida en el plano si v y " son perpendiculares.

wev=(23-1)-G3-m1)=2-3+3-(-m)+(-1)-1=5-3m=0
5
m=—

3 Para este valor de m la recta y el plano seran paralelos o la recta estara contenida en el plano.

Para ver cual de las dos posibilidades es la que se verifica para dicho valor de m, se toma un punto de
la recta r y se comprueba si pertenece al plano o no. El puntosera P = (1, —1, —2).

5 P=(1-1-2) 5 8

Param = 5/3 la recta y el plano son paralelos. La recta no esta contenida en el plano para ningtin valor de m.




PROBLEMA 3

b) Para los valores m del apartado anterior, hallar un plano paralelo a i, que contenga a la recta r.

5
OJO: A pesar de que dice “los valores”, hay un solo valor: m = 3

La ecuacion del plano se obtuvo anteriormente. 3x — 3V +z=1

5
Un plano paralelo tendra el mismo vector normal 7’ = <3, -3 1) y su ecuacion sera: 3x — §y +z+D=0

Para que contenga a la recta 7, debe pasar por un puntode ella: P = (1, —1, —2).

P=(1,-1-2)

5 5 8
3x—Zy+z+D=0 > 3:1-3+(-D-2+D=0—> _+D=0 "> D=—7

5 8

La ecuacion del plano paralelo a m que contieneares: ¢:3x — §y + 7z — 3 =0




PROBLEMA 3

Para aclarar los dos apartados anteriores, se muestran unos esquemas de lo que acabamos de calcular.

x—1 y+1 z+2
2 3 -1

5 8
r:3x—§y+z+D=O;D¢—§

r.

Paralelos

/ / x—1 y+1 z+2

/ R 3 —1

Recta incluida en el plano 5 8
a:3x—§y+z—§= 0




PROBLEMA 3

c) Calcular, en funcién de m, la distancia entre Ty el punto P = (1, —1, —2).

|A'x0+B'y0+C'Z0+D|
VA2 + B2 + C?

Se puede calcular la distanciade P al planom: d =

Siendo la ecuacidon del planom: m:3x —my+z=1—> m3x—my+4+z—1=0

3-1-m-(-1)+1-(-2)—1] ud . .
= = unidades de longitud
V3% + (—m)2+12 Vm2 + 10
Im|

La distancia es: unidades de longitud.
Jm?2 +10
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