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Ejercicio 3.1

Se calcula un punto y un vector director de las rectas 𝑟 y 𝑠:

𝑟: ቐ
𝑥 = 1 + 2𝜆

𝑦 = 𝜆
𝑧 = 2 − 𝜆

𝑟: ቊ
𝑃 = 1,0,2

𝑣 = 2,1, −1

𝑠: ቊ
𝑥 = −1

𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 = 0
𝑠: ቊ

𝑥 = −1
2𝑦 + 𝑧 = 1

𝑠: ቊ
𝑥 = −1

𝑧 = 1 − 2𝑦 𝑠: ቐ
𝑥 = −1
𝑦 = 𝜇

𝑧 = 1 − 2𝜇
𝑠: ቊ

𝑄 = −1,0,1

𝑤 = 0,1, −2
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Ejercicio 3.1
3.1.1 Si existen, las coordenadas del punto de corte de ambas rectas. 𝑟: ቊ

𝑃 = 1,0,2

𝑣 = 2,1, −1
𝑠: ቊ

𝑄 = −1,0,1

𝑤 = 0,1, −2

Compruebo si las rectas son paralelas o no.

Es fácil comprobar que los vectores 𝑣 = 2,1, −1  y 𝑤 = 0,1, −2  no son paralelos.
0

2
≠

1

1
≠

−2

−1

Se comprueba ahora si las rectas se cortan. Serán secantes si los vectores 𝑃𝑄 , 𝑣 y 𝑤 son linealmente dependientes. Si 
son independientes, las rectas se cruzan.

−1 − 1 0 − 0 1 − 2
2 1 −1
0 1 −2

−2 0 −1
2 1 −1
0 1 −2

= 4 − 2 + 0 − 0 + 0 + 2 = 0 Las rectas son secantes.

En la siguiente diapositiva se calculan las coordenadas del punto de corte entre ambas rectas.
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Ejercicio 3.1

3.1.1 Si existen, las coordenadas del punto de corte de ambas rectas. 𝑟: ቐ
𝑥 = 1 + 2𝜆

𝑦 = 𝜆
𝑧 = 2 − 𝜆

𝑠: ቊ
𝑥 = −1

𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 = 0

Para calcular el punto de corte entre las rectas, se igualan las componentes 𝑥, 𝑦 y 𝑧.
En este caso resulta más fácil igualar únicamente la componente 𝑥.

1 + 2𝜆 = −1 2𝜆 = −2 𝜆 = −1

Se sustituye el valor del parámetro en las ecuaciones paramétricas de la recta 𝑟 y ya disponemos de las 
coordenadas del punto de corte de ambas rectas.

𝑃: ቐ
𝑥 = 1 + 2 ∙ −1 = −1

𝑦 = −1

𝑧 = 2 − −1 = 3
𝑃 = −1, −1,3

Las coordenadas del punto de corte entre ambas rectas son 𝑷 = −𝟏, −𝟏, 𝟑 .
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Ejercicio 3.1

3.1.2 La ecuación del plano que contiene a ambas rectas. 𝑟: ቊ
𝑃 = 1,0,2

𝑣 = 2,1, −1
𝑠: ቊ

𝑄 = −1,0,1

𝑤 = 0,1, −2

Con los datos que hemos obtenido anteriormente podemos calcular la ecuación del plano directamente.

𝑥 − 𝑥0 𝑦 − 𝑦0 𝑧 − 𝑧0

𝑣𝑥 𝑣𝑦 𝑣𝑧

𝑤𝑥 𝑤𝑦 𝑤𝑧

=
𝑥 − 1 𝑦 − 0 𝑧 − 2

2 1 −1
0 1 −2

= −2 ∙ 𝑥 − 1 + 2 ∙ 𝑧 − 2 − −1 ∙ 𝑥 − 1 − 2 ∙ −2 ∙ 𝑦 − 0

𝑥 − 1 𝑦 − 0 𝑧 − 2
2 1 −1
0 1 −2

= −2𝑥 + 2 + 2𝑧 − 4 + 𝑥 − 1 + 4𝑦 = −𝑥 + 4𝑦 + 2𝑧 − 3 = 0

La ecuación del plano que contiene a ambas rectas es 𝝅: −𝒙 + 𝟒𝒚 + 𝟐𝒛 − 𝟑 = 𝟎

La ecuación del plano se puede obtener a partir de:
𝑥 − 𝑥0 𝑦 − 𝑦0 𝑧 − 𝑧0

𝑣𝑥 𝑣𝑦 𝑣𝑧

𝑤𝑥 𝑤𝑦 𝑤𝑧

= 0
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Ejercicio 3.1

3.1.2 La distancia del punto 𝑃 = (1,0,2) a dicho plano. 𝜋: −𝑥 + 4𝑦 + 2𝑧 − 3 = 0

Para calcular la distancia de un punto a un plano basta aplicar la fórmula correspondiente. 

𝑑𝑃𝜋 =
𝐴 ∙ 𝑥0 + 𝐵 ∙ 𝑦0 + 𝐶 ∙ 𝑧0 + 𝐷

𝐴2 + 𝐵2 + 𝐶2
=

−1 ∙ 1 + 4 ∙ 0 + 2 ∙ 2 − 3

−1 2 + 42 + 22
=

0

21
= 0

Es evidente que la distancia debe ser cero, ya que el punto 𝑃 pertenece a la recta 𝑟, y esta a su vez, pertenece al plano 𝜋.

La distancia del punto 𝑃 a 𝜋 es: 𝟎 𝒖𝒏𝒊𝒅𝒂𝒅𝒆𝒔
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