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MATEMATICAS II

Geometria
x=1+21 x = -1
r:{ = s:{x+2y+z:0
z=2—A
Junio 2025 - Problema 3.1



Ejercicio 3.1

x =14 24

= -1
3.1 Dada la recta r: { y =21 ylarectas: [ g

alcular:
x+2y+z=0"°
z=2—-—4 y

3.1.1 (1 puntoe) Si existen, las coordenadas del punto de corte de ambas rectas.
3.1.2 (1 punte) La ecuacion del plano que contiene a ambas rectas.

3.1.3 (0.5 puntos) La distancia del punto P = (1,0,2) a dicho plano.

Se calcula un punto y un vector director de las rectas r y s:

x =14+ 24

P =(1,0,2)
T =A —> i,
ZZZ_A {v = (21,-1)
x =—1 ANL =-1 _  fx=-1_ x=_—1 .
S Vx4 2y +2 =0 SV2y+2=1 S0, =1—2y S.Z:yl—_uzu s:
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Q = (_1,0,1)
W =(01,-2)



Ejercicio 3.1

3.1.1 Si existen, las coordenadas del punto de corte de ambas rectas. 7 {

P=(102 _(Q=(-101)
v =(21,-1) 2w =(01,-2)

Compruebo si las rectas son paralelas o no.

Es facil comprobar que los vectores v’ = (2,1,—1) yw = (0,1, —2) no son paralelos. g + % + _—i

E——
Se comprueba ahora si las rectas se cortan. Serdn secantes si los vectores PQ , vy W son linealmente dependientes. Si
son independientes, las rectas se cruzan.

-1-1 0-0 1-2 -2 0 -1
2 1 -1 —> |2 1 -1|=4—-24+0—-(0+0+2)=0 Lasrectasson secantes.
0 1 —2 0O 1 -2

En la siguiente diapositiva se calculan las coordenadas del punto de corte entre ambas rectas.
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Ejercicio 3.1

+ 21 _
A S:{ =1

3.1.1 Si existen, las coordenadas del punto de corte de ambas rectas. r: y x+2y+2z=0
=2-1

Z

Nll"‘

Para calcular el punto de corte entre las rectas, se igualan las componentes x,y y z.
En este caso resulta mas facil igualar Unicamente la componente x.

1+42l=-1—">21=-2 —> 1=-1

Se sustituye el valor del parametro en las ecuaciones paramétricas de la recta r y ya disponemos de las
coordenadas del punto de corte de ambas rectas.

x=1+2-(-1) =1
P: y=-1 —> P =(-1,—-1,3)
z7=2-(-1)=3

Las coordenadas del punto de corte entre ambas rectas son P = (—1,—1, 3).
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Ejercicio 3.1

3.1.2 La ecuacion del plano que contiene a ambas rectas. 7 {

P=(102  (Q=(-101)
v =21,-1) S lw=(01-2)

Con los datos que hemos obtenido anteriormente podemos calcular la ecuaciéon del plano directamente.

X—=Xo Y—Yo Z— 29
La ecuacion del plano se puede obtener a partir de: Uy vy, v, | =0
W,y Wy, w,
X—=Xo Y=Yo Z— 2o x—1 y—0 z-2
Vx Uy Vz |=| 2 1 -1 |=-2-&-D+2-z-2)-(-D-x-1)—-2-(-2)-(y—0)
Wi Wy Wz 0 1 —2

x—1 y—0 z-2
2 1 —1
0 1 —2

=—-2x+2+2z—4+x—-1+4y=—x+4y+2z—-3=0

La ecuacion del plano que contiene aambasrectasesm: —x +4y+2z—3 =0
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Ejercicio 3.1

3.1.2 La distancia del punto P = (1,0,2) a dicho plano. m—x+4y+2z—-3=0
Para calcular la distancia de un punto a un plano basta aplicar la férmula correspondiente.

CJAxg+B-yo+C-zg+D| |-1-1+4-0+2-2-3] 0

d
pr JAZ 1 B2 § C2 JEDT2 422 V2

Es evidente que la distancia debe ser cero, ya que el punto P pertenece a la recta r, y esta a su vez, pertenece al plano .

La distancia del punto P am es: 0 unidades
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