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PROBLEMA 1A

Problema 1. A. Consideramos las matrices:

a=(1 2%, B=a 10, c=0 2y Dz(? g)

Sabiendo que, si K es una matriz, Kt representa su matriz traspuesta, se pide:

a) Calcular M = AB'C — D. (0,75 puntos)
b) Justificar si M es invertible y, si lo es, hallar su inversa. (0,75 puntos)
c) Hallar M? y M8, (0,5 puntos)
d) Justificar si son invertibles las matrices CC* y C'C. (0,5 puntos)

t
e) Hallar la matriz X que satisface la ecuacion At +X(; _11) =(C'B)t. (1 punto)

©Angel Cuesta Arza



PROBLEMA 1A

a=(1 2 A p=a 10 c=a 2y 0=(°7Y

a) Calcular M = AB'C — D.

Para calcular M, debemos calcular previamente ABC.

1

apic=(" 3 ‘12).<(1)>.(1 2)2(2—.11;3;1;1(122:8)'(1 2=0)-a =07 5 )=0 3

ABtC—D=G i)—((l) §)=(1 —21)

me( 3)

1 -1




PROBLEMA 1A

b) Justificar si M es invertible y, si lo es, hallar su inversa. M = (1 _21)
Calculo la matriz inversa por el método de los adjuntos.

1) Determinante: |M| = H _21| = —1—2= -3 # 0 - Lamatriz tiene inversa
: . . -1 -1
2) Matriz de los adjuntos: Adj(M) = (_2 1 )

3) Matriz de los adjuntos traspuesta: (Adj(M))t — (:1 —12)

1/3  2/3

. -_2)::<1/3 -—1/3)

1 1
- . -1 _ _ 1 t — .
4) Matriz inversa: M~ = M| (Adj(M)) — (_1 1

”4_1::<1§§ 2252)




PROBLEMA 1A

2 8 (1 2
c) Hallar M= y M®. M—(1 _1)

Para calcular M?, debemos multiplicar M por si misma.

B 1.1+ 2. : (=
mi=( )G —21)2(1-1+J(r—1)1-1 1-12iJ(r—21)-(?1)):((3) 3)=3

Calculo M8 a partir de M?.

M8 = M?* = (M*»)*=3BN*=3%-1*"=81-1=81- (é (1)) = (801 801)

Mz:(g g);M8:(801 801)




PROBLEMA 1A

d) Justificar si son invertibles las matrices cC*y Cc'Cc. C=(1 2) y Ct= (%)

CalculoC-Ct: C-C'=(1 2)-(%)=(1-1+2-2) = (5)

Una matriz de orden 1 tiene inversa si su Unico elemento es distinto de cero. En este caso, C - C! tiene inversa.

Calculo Ct - C: Ct-C=(%)'(1 Z)ZG:i %;)z(; AZL)

Se calcula el determinante para comprobar si Ct - C tiene inversa.

|ICt - C] =4—-4=0

_|2 4

Una matriz de orden 2 tiene inversa si su determinante es distinto de
cero. En este caso, C! - C no tiene inversa.




PROBLEMA 1A

r
e) Hallar la matriz X que satisface la ecuacion At +XG _11) = (C'B)".

Se despeja X de la ecuacidon matricial utilizando las propiedades de las matrices.

1 1)\¢ 1 13\¢

At+X-(2 _1) — (¢t B)t —> X-(2 _1) = (Ct- B)t — At

S N (C ) I (OO N (R} I S (GO N (¢

X =((ct B)t - 4)- <G —11)t>_1

Algunas matrices ya las habiamos calculado en apartados anteriores.

(¢ D)-G =50 D

)



r -1

e) Hallar la matriz X que satisface la ecuacion At +X(1 1 )

, _q1) = (CB). X=((Ct'3)t—At)'<G _11)>

Calculo las matrices que me faltan.

= ) — (0 3)

—

1 2
1-1 1-1 1-0y_/1 1 0
t, . t, — . — R _ t t _—
aleulo ¢ B: C*-B=(,)-(01 1 0 =(5.7 5.1 2.0)=(3 5 o) —> (B _<é 3)
12y /1 -1\ /0 3
o -m-a=(12)-(0 3)=(1 -]
0o o/ \—2 1/ \=2 -1

0 3 1 1 0-(-1)+3-(-1) 0-(=2)+3-1
Calculo X: X = ( 1 —1) : <—§> : (:1 _12)= <—§> 4 1--D+(1-(-1) 1-(=2)+(-1)-1
-2 -1 -2)--D+CD--D =2)-=2+(=D-1

GG [0 3
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