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Problema 2

Una matriz A se denomina normal si A - A = A - At, donde A! denota la matriz traspuesta de A.

a) Calcula el valor de x para que la matriz ( 1 ) sea normal.
-1 x

b) Calcula la matriz X que satisface la ecuacién At - X = Bt - X — C, donde

2

4= 9) 8= D)y e=(5 5)
Solucion:  Asignamos una letra a la matriz dada. D = (_21 31c)

A continuacion, se calcula la matriz traspuestade'D: D! = (i —xl)

Se calculan los dos productos que define la igualdad del enunciado.

L D=CURNG) IR =R 5R)
:( 5 —2+x>

—24x 1+ x2

pt-D =

2:-2+1-1 2:-(—D)+x-x

poot=(3 -2 H=(BANY AT



Problema 2

Una matriz A se denomina normal si A - A = A - At, donde A! denota la matriz traspuesta de A.

1
) sea normal.

a) Calcula el valor de x para que la matriz ( 1

Solucion:

Para que la matriz D sea normal, debe verificarse que: DD =D-Dt—5 ( 5 2 - x2> = ( 5 —2+ ;C)
2—x 1+«x —2+x 1+4+x

5=5
2—x=—-24+x
2—x=-2+x
14+ x%=1+4+x?

Para que dos matrices sean iguales, tienen que serlo sus elementos a;. ——>

Sélo una de las ecuaciones nos aporta informacion. 2 —x=-24+x —> 4=2x —> x =2

D es una matriz normal si, x = 2
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Problema 2

b) Calcula la matriz X que satisface la ecuaciéon A - X = Bt - X — C, donde

a=(5 9) 8= D) v e=(5 5)

Se despeja X de la ecuacidén matricial.
A-X=Bt - X—-C —A-X—-B" - X=-C——> A—-BYH) -X=~=C
Se multiplica por la inversa a ambos lados de la ecuacion.
A-BYHY 1. A-BYH X=@A@-BHYY 1. (~€) ——> 1-X=A-BHY1.(-C) —> X=UA-BHY1.(-0)
Para calcular X, debemos calcular (4 = BY) y (=C).
t

A_Btz(_11 g)_(i (1))_(_11 3)_((1) 1)=(_()1 —11)

(=0) =~ (—13 —23) - (_31 _32)
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Problema 2

b) Calcula la matriz X que satisface la ecuaciéon A - X = Bt - X — C, donde

A:(_11 E)BZ(_11 (1))3’ C:(_13 _23) X=@A-BHYY"'-(-0O) A_Bt:(—o1 —11)

Para calcular X, debemos calcular (A — BY)~1! Calculo la matriz inversa por el método de los adjuntos.

1) Determinante: |4 — BY| = |_O 1 | =0—-(—1)=1+0-= Lamatriz tiene inversa

2) Matriz de los adjuntos: Adj(A — BY) = (:1 é)
3) Matriz de los adjuntos traspuesta: (Ad](A Bt) ( 11 )
1
1

4) Matriz inversa: (A —BH)=! = (Adj(A — BH))t =

~ |A- B
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Problema 2

(—C) = (—1 —2)
b) Calcula la matriz X que satisface la ecuacién At - X = Bt - X — C, donde —\3 3

(1 2 (1 0 (1 2 i1 Spty=1 o (-1 -1
A_(—1 o)B_(—1 1)3’C_(—3 —3) X=(@A-BY" (0| A5 (1 0)

Para calcular X, ya sélo queda multiplicar las matrices calculadas anteriormente.

B _ (-1 -1\ (-1 =2 /G ED+HED -3 (D (D) +H (1) -3
X=(A-B)" (=0 _(1 o)'(g 3)_( 1-(-1)+0-3 1-(=2)+0-3 )

Solucion: X = (_2 _1)

-1 -2
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